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Chuing minh hai mat phang vudéng géc bang goéc
gia hai mat phang

Trong hinh hoc khéng gian 16p 11, viéc chiing minh hai mat phang vudng géc |a
mot dang toan quan trong. Cé nhiéu phuong phap dé thuc hién, va mot trong
nhirng phuong phéap co ban nhat, xuat phat truc tiép tir dinh nghia, l1a s&t dung

goc gilta hai mat phang. Tai liéu nay sé téng hgp day du kién thic ly thuyét va

cac vi du minh hoa chi tiét vé phuong phap nay.
1. Nhac lai: Géc giira hai mat phang

Pinh nghia

Goc gilta hai mat phang la géc dugc tao bdi hai dudong thang Ian lugt nam trén

hai mat phang va clung vudng géc vdi giao tuyén clia ching tai moét diém.

e Néu hai mat phang (P) va (Q) song song hodac trung nhau, géc giltra chiing
bang 0°.

e Néu hai mat phang (P) va (Q) cat nhau theo giao tuyén A, ta dung modt mat
phang (R) vuéng gdc véi A. Khi d6, géc gilra (P) va (Q) 1a gbc gilta hai dudng

thang a va b, véia = (P) n (R) va b = (Q) n (R).

Quy udc: Goc gilra hai mat phang, ky hiéu 1a ((P), (Q)), ludn Ia géc nhon hoac

goéc vubdng, tuc la 0° = ((P), (Q)) = 90°.
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2. Phuong phap xac dinh goéc giira hai mat phang cat nhau

Pé x&c dinh géc gilta hai mat phang cat nhau (P) va (Q), ta thuc hién theo 3

budc sau day. Day la quy trinh nén tdng dé ap dung vao bai todn ching minh

vudng goc.

1. Budc 1: Tim giao tuyén. Xac dinh giao tuyén A cla hai mat phang (P) va
(Q).

2. Buéc 2: Dung duong thang thi nhat. TU mot diém | bat ky trén giao
tuyén A, trong mat phang (P), ta ké mot dudng thang a vudng gdc véi A tai .

3. Budc 3: Dung duong thang thu hai. Ciing tai diém |, trong mat phang (Q),
ta ké dudng thang b vudng géc véi A.

Két ludn: Géc gilra hai mat phang (P) va (Q) chinh la géc gilra hai dudng thang

a va b vua dung. Tuc la: ((P), (Q)) = (a, b).

Luu y: Trong qua trinh giai todn, ta thuong chon diém | va cac dudng thang a, b

sao cho viéc tinh todn géc tré nén thuan lgi nhat, vi du nhu dua vao cac tam

gidc vuong, cac tinh chat ctia hinh dac biét.

3. Pinh ly vé diéu kién hai mat phang vuéng goc

Tu dinh nghia va cach xac dinh géc, ta c6 moét dinh ly vé cung quan trong, la co

sé cla phuang phap chirng minh trong bai nay.

Pinh Iy

Hai mat phang duoc goi la vudng gdéc vdi nhau néu gdc gilta chliing bang 90°.
Cong thuc:(P) L (Q) « ((P), (Q)) = 90°
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Giai thich: Dua vao phuong phap xac dinh géc & trén, dé chirng minh hai mat
phang (P) va (Q) vudng gdc v4i nhau, ta chi can chitng minh hai dudng thang a
va b (lan lugt nam trong (P) va (Q), cung vubéng goc véi giao tuyén tai mot

diém) vudng goéc véi nhau.

4. Phuong phap va vi du ap dung

Phuong phap chitng minh téng quat

Pé& chirng minh hai mat phang (P) va (Q) vuéng goc véi nhau bang phuong phép
géc, ta thuc hién cac budc:

1. Budc 1: Xac dinh giao tuyén A cta (P) va (Q).

2. Budc 2: Tim hodc dung hai dudng thang a c (P) va b c (Q) sao cho ca hai

clung vudéng goc vai giao tuyén A tai cung moét diém |.

3. Budc 3: Chirng minh rang géc gilra a va b bang 90° (tic la a L b).

4. Budc 4: Két luan: Vi gbc giita (P) va (Q) bang gdéc gilta a va b, ma gdc nay
bang 90°, nén (P) L (Q).

Cac vi du minh hoa

Vidul

Pé bai: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Chiing minh rang mat phang

(ACC'A"). vubng gbc vGi mat phang (BDD'B').

Phan tich va loi giai:

e Budc 1: Tim giao tuyén.

Goi O la tam cta mat ddy ABCD va O' la tam cua mat day A'B'C'D".
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Ta thay O la giao diém clia AC va BD, O' la giao diém cla A'C' va B'D".
PiEém O thubéc AC nén O € (ACC'A").

Piém O thudc BD nén O € (BDD'B').

Tuong tu, O' € (ACC'A") va O' € (BDD'B').

Vay giao tuyé&n cla hai mat phang (ACC'A') va (BDD'B') la dudng thang 00",

e Budc 2: Dung cac duong thang vudng goc véi giao tuyén.
Trong mat phang (ACC'A'), ta c6 dudng thang AC.
Trong mat phang (BDD'B'), ta c6 dudng thang BD.
Ta can chirng minh AC va BD clung vudéng géc véi giao tuyén OO tai O.
Vi ABCD.A'B'C'D' Ia hinh lap phuong nén OO' 1L (ABCD). Do dé, OO' vubdng
géc véi moi dudng thang nam trong (ABCD), suy ra 00' L AC tai O va 00' L
BD tai O.

e Budc 3: Tinh géc giita hai duong thang vira tim.
Goc gilta hai mat phang (ACC'A') va (BDD'B') chinh la g6c giilta hai dudng
thang AC va BD.
Vi ABCD la hinh vuéng (day cua hinh lap phuong) nén hai duong chéo AC va
BD vudng gbéc vai nhau tai O.
Suy ra, goc gitra AC va BD la 90°.

e Budc 4: Két luan.

Goc gilra (ACC'A') va (BDD'B') bang 90°. Vay (ACC'A') L (BDD'B').
Vidu 2
Pé bai: Cho hinh chép S.ABCD cé dady ABCD la hinh thoi tam O. Biét SA = SC va

SB = SD. Chiing minh rang mat phang (SAC) vudng géc véi mat phang (SBD).
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Phan tich va loi giai:

e Budc 1: Tim giao tuyén.
Diém S la diém chung th nhat.
O la giao diém cua AC va BD. O € AC nén O € (SAC). O € BD nén O € (SBD).
Vay O la diém chung th hai.

Giao tuyén cua (SAC) va (SBD) la duong thang SO.

e Budc 2: Tim cac duong thang vudéng goc véi giao tuyén.
Xét mat phang (SAC): Tam gidc SAC cé SA = SC (gia thiét) nén la tam giac
can tai S. SO la duong trung tuyén (vi O la trung diém AC) nén dong thoi la
duong cao. Suy ra AC L SO.
Xét mat phang (SBD): Tam gidc SBD c6 SB = SD (gia thiét) nén la tam giac
can tai S. SO la duong trung tuyén (vi O la trung diém BD) nén doéng thoi la

duong cao. Suy ra BD L SO.

e Budc 3: Tinh géc giita hai duong thang vua tim.
Ta da tim dugc AC < (SAC), AC .L SO va BD < (SBD), BD L SO.
Vay goc gilra hai mat phang (SAC) va (SBD) chinh la géc gilra hai duong
thang AC va BD.
Theo tinh chat cda hinh thoi, hai duong chéo vudng géc véi nhau, tic la AC
1 BD.

Do do, goc gitra AC va BD la 90°.

e Budc 4: Két luan.

Goc gilra (SAC) va (SBD) bang 90°. Vay (SAC) L (SBD).
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Vidu 3

Peé bai: Cho t& dién OABC c6 cac canh OA, OB, OC déi mét vudng goéc véi nhau.

Chiing minh mat phang (OAB) vudng géc véi mat phang (OBC).
Phan tich va lgi giai:
e Budc 1: Tim giao tuyén.

Dé dang thay O va B la hai di€m chung cta hai mat phang (OAB).va (OBC).

Vay giao tuyén cla ching la duong thang OB.

e Budc 2: Tim cac duong thang vudéng goc véi giao tuyén.
Trong mat phang (OAB), ta c6 dudng thang OA.
Theo gia thiét, OA, OB, OC d6i mot vudng géc, suy ra OA L OB.
Trong mat phang (OBC), ta c6 dudng thang OC.

Theo gid thiét, ta cling c6 OC L OB.

e Budc 3: Tinh goc giita hai duong thang vua tim.
Goc gilta hai mat phang (OAB) va (OBC) chinh la géc gira hai dudng thang
OA va OC.
Theo gid thiét, OA va OC vubéng goc véi nhau.

Do dd, gbc gitra OA va OC la 90°.

e Budc 4: Két luan.

Géc gilra (OAB) va (OBC) bang 90°. Vay (OAB) L (OBC).

Ghi chd: Phuong phap ching minh hai mat phang vuéng gdéc bang céach chi ra
moét dudng thang nam trong mat phang nay vudng géc véi mat phang kia thuc
chat 1a mot hé qua truc ti€p cla phuong phap géc nay. Khi cé mdt dudng thang
dc (P) vad L (Q), ta cé thé dé dang suy ra goc gilra hai mat phang la 90°.
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