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Tong hop kién thuc: Vi tri tuong doi cua duéng
thang va dudng tron

Chuyén dé nay cung cap day du cac kién thic ly thuyét va vi du minh hoa vé

mo&i quan hé gilra mét dudng thang va mot dudng tron trong mat phang.

1. Céc vi tri tuong déi cia duong thang va duong tron

Cho dudng tron tdm O, ban kinh R (ky hiéu (O; R)) va dudng thang a. Goi d la
khodng céch tir tdm O dén dudng thang a. Dua vao s6 diém chung cla dudng

thang va dudng tron, ta cé ba vi tri tuong déi.
a. Puong thang va duong tron cat nhau
e Pinh nghia: Dudng thang a va duong tron (O; R) c6 2 di€m chung. Khi dé, ta

néi dudng thang a cat dudng tron (O; R). Budng thang a con dugc goi la cat

tuyén clia dudng tron.
e Hé thuc lién hé:d R
e Giai thich: Khoang cach tir tdm O dén duong thang a nho hon ban kinh R.

e Vi du 1: Cho duodng tron (O; 5cm) va dudng thang a. Khoang céch tir O dén a
la d =3cm. Vid = 3cm R = 5cm nén dudng thang a cat dudng tron (O) tai
hai diém phan biét.

e Vi du 2: Trong mat phang toa dd Oxy, cho dudng tron (O; 10) véi O(0;0) va

duong thang d: y = 6. Khoang cach tir tdm O dén dudng thang d la d = |6] =
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6.Vid = 6 R =10 nén dudng thang d cat dudng tron tai hai diém.
b. Puong thang va duong tron tiép xic nhau

« Pinh nghia: Dudng thang a va dudng tron (O; R) c6 1 di€m chung duy nhat.
Pi€m chung dé dugc goi la ti€p diém. Khi dé, ta néi dudng thang a ti€p xuc

v6i dudng tron (O; R). Pudng thang a dugc goi la ti€p tuyén cta dudng tron.
e Hé thuc lién hé:d = R
e Giai thich: Khoang cach tir tdm O dén dudng thang a bang didng ban kinh R.

e Vi du 1: Cho duong tron (O; 7cm) va dudng thang a. Khoang céch tir O dén a
la d =7cm. Vid = R = 7cm nén dudng thang a la tiép tuyén cta dudng tron

(0).

e Vi du 2: Cho duong tron tam I(1; 2) ban kinh R = 4 va dudng thang d: x = 5.
Khodng cach trtdm ldéndlad =15- 1| = 4.Vid = R = 4 nén dudng thang
d ti€p xuc véi duong tron.

c. Puong thang va duong tron khong giao nhau

e Pinh nghia: budng thang a va dudng tron (O; R) khdong c6 diém chung nao.

e Hé thuc lién hé:d > R

e Giai thich: Khoang cach tir tdm O dén dudng thang a I6n han ban kinh R.

e Vidu 1: Cho dudng tron (O; 4cm) va dudng thang a. Khoang céch tir O dén a
la d = 6cm. Vid = 6cm > R = 4cm nén dudng thang a va dudng tron (O)

khong cé diém chung.
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e Vi du 2: Cho dudng tron tdm 0(0;0) ban kinh R = 2 va dudng thang d: y = -
3. Khodng céchtrOdéndlad =1]-3] = 3.Vid = 3 > R = 2 nén dudng thang
d khéng giao duong tron.

2. Bang tong két vi tri tuong doi

Bang dudi day tédm tat moi quan hé gilta vi tri tuong doéi, s6 diém chung va hé

thic gitra d va R.

Vi tri tuong doi S di€m chung Hé thuc gitta d va R
Pbudng thang cat dudng tron 2 dR

Pbuong thang ti€p xdc véi dudng tron 1 d=R

Pbudng thang khéng giao dudng tron 0 d>R

3. Tiép tuyén cta duong tron

Ti€p tuyén la moét khai niém rat quan trong trong hinh hoc dudng tron.

a. Pinh nghia

Pinh nghia: Mot duong thang dugc goi la tiép tuyén cla modt dudng tron néu
nd chi cé mot di€ém chung véi dudng tron dé. Diém chung nay dugc goi la tiép
diém.

b. Tinh chat cua tiép tuyén

Pay la tinh chat co badn va quan trong nhat cla ti€p tuyén, dugc st dung dé giai

quyét rat nhiéu bai toan.

Vidocu.com - Chia sé tai liéu hoc tdp mién phi Trang 3/7



e Pinh ly: Néu moét dudng thang la ti€p tuyén clia mét dudng tron thi né
vuodng goc véi ban kinh di qua ti€p diém.
e Tém tat: Cho dudng thang a la ti€p tuyén cua (O; R) tai ti€p diém H. Khi do,

ta cé:a L OH.

e Vi du 1: Cho dudng tron (O; R) va diém A nam trén dudng tron. Ké tiép
tuyén d tai A. Géc tao bai ti€p tuyén d va ban kinh OA la géc nao va cé sé do
bao nhiéu?

Giai: Theo tinh chat tiép tuyén, d L OA tai A. Vay géc tao bdi d va OA la goc

vuong, c6 s6 do la 90 do.

e Vi du 2: Cho dudng tron (O; 6cm) va di€ém M nam ngoai dudng tron sao cho
OM = 10cm. Ké tiép tuyén MA véi dudng tron (A la tiép diém). Tinh d6 dai
doan thang MA.

Gidi: Vi MA la ti€p tuyén cua (O) tai A nén MA L OA. Tam gidc OAM vuong tai
A. Ap dung dinh Iy Pytago, ta c6: OM2 = OA2 + MAZ2. Suy ra: MAZ2 = OM2 - QA2

= 102-62 =100 - 36 = 64. Vay MA = 8cm.
c. Dau hiéu nhan biét ti€p tuyén

P& ching minh mét dudng thang la ti€p tuyén clha mot dudng tron, ta thudng

dung mot trong hai dau hiéu sau:

1. Dau hiéu 1 (Dua vao sé di€m chung): Néu dudng thang va dudng tron chi
c6 mot diém chung thi dudng thang dé la ti€p tuyén cta dudng tron. (Dau

hiéu nay dua truc tiép vao dinh nghia).
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2. Dau hiéu 2 (Dua vao tinh chat vuéng géc): Néu mot dudng thang di qua
mot di€m cla dudng tron va vubéng goéc véi ban kinh di qua diém dé thi

dudng thang dy la mot tiép tuyén cla dudng tron.

e Tém tat Dau hiéu 2: Cho dudng thang a va duong tron (O). Néu a di qua

diém H thudc (O) va a L OH thi a la tiép tuyén cuta (O) tai H.

e Vi du 1: Cho tam giadc ABC vudng tai A. Vé duong tron tam B, ban kinh BA.
Chdng minh rang AC la ti€p tuyén cta dudng tron (B; BA).
Gidi: Ta c6 diém A thudc duong tron (B; BA). Vi tam gidc ABC vuong tai A nén
AC L AB. Theo dau hiéu nhan biét, dudong thang AC di qua diém A cla dudng
tron (B) va vuong goc véi ban kinh BA tai A. Vay AC la tiép tuyén cula dudng

tron (B; BA).

e Vi du 2: Cho duong tron (O; R) va day cung AB khong di qua tam. Ké OH L
AB tai H. Tiép tuyén tai A cla duong tron (O) cat dudng thang OH tai M.
Chirng minh MB la ti€p tuyén cta duong tron (O).

Giai:

- Xét hai tam giac AOAM va AOBM, ta co:

- OA = OB = R (ban kinh)

- Canh OM chung

- Vi OH L AB, nén AOAB can tai O cé OH la duong cao cling la duong trung
tuyén va phan giac. Suy ra ZAOM = LBOM.

- Do d6, AOAM = AOBM (c.g.c).

- Suy ra LOBM = LOAM.

- Ma MA la tiép tuyén tai A nén LOAM = 90°. Vay £LOBM = 90° hay MB L OB.
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- budng thang MB di qua diém B cta dudng tron (O) va vudéng géc vdi ban

kinh OB tai B. Vay MB la ti€ép tuyén ctia dudng tron (O).

4. Bai tap van dung téng hop
Vidul
Cho duong tron (O; 15cm), day AB = 24cm. Mot duong thang d song song Vi

AB va cidch AB mdt khoang 8cm. Xac dinh vi tri tuong déi ciia dudng thang d va
duong tron (O).
Giai:
1. Ké OH L AB tai H. Vi OH L AB nén H la trung di€ém cula AB. Do d6, AH = HB =
AB/2 = 24/2 = 12cm.
2. Xét tam giac vudng OHA, ap dung dinh ly Pytago:
OH? = OA? - AH? = 152 - 122 = 225 - 144 = 81. Suy ra OH = 9cm.
3. Pudng thang d song song véi AB va cdch AB 8cm. C6 hai truding hop xay ra:
o Truong hop 1: d va O nam vé hai phia so vGi AB.
Khodng cachtirOdéndladi=0H+8 =9+ 8 =17cm.
Vidi = 17cm > R = 15cm nén dudng thang d khéng giao dudng tron (O).
o Truong hop 2: d va O nam vé cung mot phia so vGi AB.
Khoang cachtrOdéndlad2=0H-8=9-8 = 1cm.
Vidz = 1cm R = 15cm nén dudng thang d cat dudng tron (O) tai hai diém

phan biét.
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Vi du 2

Cho nlra dudng tron tam O, dudong kinh AB = 2R. Lay di€ém M bat ky trén ni’a
duong tron (M khac A va B). Ké tiép tuyén tai M cat cac tiép tuyén tai A va B

clUa nlra duong tron lan lugt tai C va D.

a) Ching minh: CD = AC + BD

b) Ching minh: Tam giac COD la tam giac vuéng.
Giai:

a) Theo tinh chat hai ti€p tuyén cat nhau, ta cé:

- Tai diém C: CA = CM

- Tai diém D: DB = DM

Do dé, CD = CM + MD = AC + BD (biéu phai chétng minh).

b) Ta cé:

- Tiép tuyén tai A va B vudng goéc véi duong kinh AB, nén AC L AB va BD L AB.

- Theo tinh chéat hai ti€p tuyén cat nhau, tia ndi tir giao diém dén tam la tia
phan gidc cla goc tao bdi hai ban kinh di qua tiép diém.

- OC la tia phan-giac cua géc AOM.

- OD la tia phan giac cua géc BOM.

- Ma g6c AOM va géc BOM la hai gbc ké bu (t6ng bang 180°).

- Do d6, géc COD = g6c COM + g6c DOM = 1/2 * goc AOM + 1/2 * gbc BOM =
1/2 * (g6c AOM + g6c BOM) = 1/2 * 180° = 90°.

- Vay tam giadc COD la tam gidc vuong tai O (Diéu phai chiing minh).
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